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INTRODUCCION

m La derivacion implicita es una técnica poderosa en calculo que nos
permite encontrar la derivada de una funcidén cuando esta definida
implicitamente, es decir, cuando no esta expresada explicitamente
como "y = f(x)". Imagina que tienes una ecuacidn que relaciona las 7 (2 — I) _ (—1) , (5 - 2}‘:)

f
variables "x" e "y" de forma que no puedes despejar "y" facilmente. } = =

(=)
4+ +5-2x 1

Aqui es donde la derivacion implicita entra en juego.

m Imagina que te dan una ecuacion que relaciona dos variables, como = 2 ; = 2 7
"x" e "y", pero no puedes despejar "y" de forma sencilla. ¢Como (1 - 'k:) ( - I)
encuentras la tasa de cambio de "y" con respecto a "x"? jAqui es !

donde la derivacion implicita entra en escena! Es una técnica y (2 —I]Z
poderosa en calculo que nos permite encontrar la derivada de una
funcion cuando no esta expresada explicitamente como "y = f(x)".
En otras palabras, la derivacion implicita nos permite encontrar la
pendiente de una curva definida por una ecuacion implicita, incluso

si no podemos despejar "y" de forma facil.




DERIVACION IMPLICITA

m La derivacion implicita es una tecnica que se aplica a funciones
definidas implicitamente, esto es a funciones definidas por una
ecuacion en que la y y no esta despejada. La ventaja de este metodo

es que no requiere despejar y y para encontrar la derivada.

Para conseguir la derivada de y y con respecto a x, dy/dx: x, dy / dx:
Primero se deriva ambos miembros de la ecuacion con respecto a x
X tomando en cuenta en todo momento que y y es funcidon de x, X, Y
por consiguiente al tener que derivar y y con respecto a x, X, hay que
aplicar la regla de la cadena.

Finalmente, se despejar dy/dx.




EJEMPLOS

d r : 2
m Preparamos antes de yr = lllln.i!'*.hl-"lg_] = E
derivar: para que la , )
derivacion resulte mas facil. yr" A 'Ilrz’\/@ — £
: L1,
i

Como tenemos el logaritmo

2 tafa 1/2 2
de un producto aplicamos la y-l LB --1’1.5-1) ‘|‘ lfl(y ) = £
R R LR Logaritmo de una potencia

logaritmos, aprovechamos de 1
2

reescribir el radical yIE _|_ 11-1(1*) _|_ E ln(y) = £

PASO 1




PASO 2:

m Ahora se deriva
implicitamente. Se deriva el J.
lado izquierdo y el derecho con

',
respecto a x. X. Recuerde que vy I y '|' 2,11y '|— - '|— S — I:J

y es funcion de x x El lado 1 zy
|
derecho es una constante, su

derivada es cero.




PASO: 3 ':;!'.ngr.ngr'I 1+ 4 E'E.!f - '}Ef— i!'n!Jll‘II =

d“llllhll TL‘lllllllih EiJll n!}r
Py + oy = —4E Y — 2y

m Falta despejar y. V.

Seguimos las

| sacar factor i
recomendaciones para - | .

| | y' (22 + 1) = —da%y" — 2y

despejar una variable que | ' ' ;
estd lineal en una ecuacion. - pasar a dividir el factor de y
Primero multiplicar por el m. —drey® — 2y
C. m de os 7 T Eﬁy Lo
denominadores 2xy, 2xy, a fin Himpliﬁ[ﬁr
de eliminarlos, queda: y} —Ey

z




EJERCICIOS

) dy 2r+y

1) .1!’2 + Il = y_g | dr 2y .
2) In(zy?) — oy = 2° U _3ry-y

1 dr 2z -3’z
3) e —ry =1In2 dy e vt oy

3 dar (et — 1)




DERIVADAS

m La derivada de una funciéon es la razén de cambio y

_ ; » . ‘eCle
instantanea con la que varia el valor de dicha L Ay oo

tangente

funcion matematica, segun se modifique el valor
de su variable independiente. La derivada de una

., : Tl t==-=-=-=-=-=-==---
funcion es un concepto local, es decir, se calcula fwo)

como el limite de la rapidez de cambio media de

curva

la funcidn en cierto intervalo, cuando el intervalo o
= Jjlx

considerado para la variable independiente se

torna cada vez mas pequefio. Por eso se habla / I

del valor de la derivada de una funcidbn en un

punto dado.

Y



Razonamiento

Dada una funcion F, se puede definir una nueva funcién que, en

lim

cada punto X, toma el valor de la derivada F'(x). Esta funcion se _r” '[J‘:' _
Ilt—[]

flz + h) — f(x)
h

denota F'y se denomina funcion derivada de F o simplemente

derivada de F. Esto es, la derivada de F es la funcion dada por:

Esta funcion so6lo esta definida en los puntos del dominio de F
donde el limite existe; en otras palabras, el dominio de F' esta

contenido en el de F:




EJEMPLOS

g °y
f  (z+h) -z
f'(z) = lim
m Considere la funcion h=() h
cuadratica F (X)=x2 . mg _|_ Eﬁh _|_ h.E — IEE
definida para todo X € R. — .!-IHII!J' b
1=k

Se trata de calcular la

. 2
derivada de esta funcién > > _ lim 2zh + h

aplicando la definicién: h—) h
= lim(2z + h)
h—+)

— b



& CD

e e [
11111(T+3)3_2T = lim (@ +80° + 22+ 27) — 21 lim ’ = lm . vt +\/_
SR U N2 A e R e PR

X s A
= P+ 124 /12
M T = |im- Gk Vi)
_ gy M+ 924 20) =0 (12 412) =12
= J-H_!%l T I :]’.'E( f,rz_l_m_l_m)
= lim7* + 97+ 27 =l "

= 0

lix;[llu::‘2+12+\/ﬁ
W1




flx) =2x3—2x*>—16x+1
f'(x)=§£?;—4-x—16 ._g_xz:bﬂ-x—lgzo

 —b +Vb% — 4ac L~ V(=4 -4(6)(-16)
A 2a 2(6)

4 +\/16 +384 4 +\/4o_

¥ =

4+20

_ 420 <
4_
= —1.33




Solucion

2
f(_r) — 512\/14_ 1 f’(x)zlﬂx\/erE\::ﬁ:
\’ _ 20x(x+ 1)+ 5x*
o 2vx+1
 5x(5x+4)
 2Vx+1




INTEGRALES Y DERIVADAS

f
/ f(z)dex = F(b) — F(a)

Son un concepto fundamental en calculo que representan el area
bajo la curva de una funcidon entre dos puntos especificos,

delimitados por los limites de integracion.




(g(x) = f(x))dx =

—_— 1,.-' =

-1
=f (—x2—2x+3 —x%+ 2x+ 3)dx =

—_ 1..-' 3

= J-_l_[—zxﬁ + 6)dx =

—_— 1,.-' 3

2x° -1

I
|
-
o
i
e —
|
ed|
I

2 233 — — 16
=——6— +6V3 =4V3 — —
3
— 16
=43 - —




D D

g

[Izdx J 24/ 9. [ T T ] [”:{,-_r*ﬂ*
—ax = | x* ‘dx= | x ! — TV ire+4Yidr = ,
. ‘ILE . /|'| E :E.IE-'.H
1 1 2 GIALIE NI
= J-{E’!E +1)x /2dx = =5 ] [lu'e’.l 1)
3/,+1 P
2 d5 2 - i['_'j_'-iﬂ]
= J‘ .1'3’f1m = 1: 2= .1
°) > +(125-27)
— il

Il

I
-
-I=.-
-
—
™
[l

e




CONCLUSION

La derivacion e integracion son dos caras
de la misma moneda. Son operaciones
Inversas que nos permiten comprender la

relacion entre la tasa de cambio y la

N I
acumulacion de una funcion. jEs un Tu nOVIolYohumlldemenle P e
: . ¢/ -
concepto fundamental en calculo que nos /6 o~ | S e ™2 ™)
‘/ \ :’“ flx) "”‘Z_; u_rm'-j sl J
abre las puertas a un mundo de CATY R e g
aplicaciones fascinantes. ‘ ; ;f** o | .
4 “( : '~ Mejor Vendo
. (S | Avon ..
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