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Limites al infinito

El limite de una funcion f(x)f(x) al infinito es el nUmero al que se acercan los valores
de la funcién cuando la variable xx tiende a +»+~ 0 a —»-«, Las funciones no
siempre tienen limite al infinito.

Ejemplo.

e Tiene limite cuando xx tiende a —o—-

e Tiene limite cuando xx tiende a +w+.

e No tiene limite cuando xx tiende a —e—co.

« No tiene limite cuando xx tiende a +e+w.

e Tiende a «»« cuando xx tiende a —«—co.

e Tiende a »« cuando xx tiende a +e+w.

e Tiende a —~—= cuando xx tiende a —c—o-
e Tiende a —~—= cuando xx tiende a +=+

Cuando el limite de una funcidn en +~+~ 0 en —~—« existe y es LL, se
escribe:

o Yy se lee asi: El limite de ff cuando xx tiende a infinito (0 a menos infinito)
esLL.

o Sila funcién f(x)f(x) tiende a mas o menos infinito, cuando xx tiende a
infinito, se dice que su limite no existe, pero se permite escribir:

o Andalogamente, si la funcion f(x)f(x) tiende a mas o menos infinito,
cuando xx tiende a menos infinito, se dice que su limite no existe, pero se
permite escribir:

Limites al punto

En matematicas, los limites en un punto son los valores a los que se acercan los
puntos de una funcion cuando se acercan a un punto especifico.

¢, Qué describen los limites en un punto?
Describen como se comporta una funcion cerca de un punto, pero no en ese punto.

Son la base del calculo.
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Permiten saber cuanto vale una funcion cuando nos situamos muy cerca de un
punto.
¢ Como se calculan los limites en un punto?

Para que exista el limite de una funcién en un punto, es necesario que se forme un
entorno de ese limite en la funcion.

Si una funcion es convergente o tiene limite en un punto, este debe ser unico.
No siempre es posible calcular directamente el limite en algun punto.
Para estudiar estos limites, se necesita recurrir a los limites laterales.

¢, Qué tipos de limites existen? Limite finito en un punto, Limite infinito en un punto,
Limite finito en el infinito, Limite infinito en el infinito.

Esta indeterminacién solo se refiere al signo, ya que el limite,
sl existe, es 4o 0 -—oo,
Por ejemplo:
2x 1

1 %=2)2

O

Para eliminarla, se estudia el signo del 0. El resultado final de-

pende de los signos de numerador y denominador:

. 2% 4
Iin =2 = o

|| k2

|| e

+ oo

S5i al estudiar el signo del cero observamos gque depende de por
dénde nos acerquemos al punto, si por la izgquierda o por la derecha,

calcularemos los limites laterales:

2% 24
3 %=2 -0
Por tanto:
S S m 2143
= x=2 0T =g x=2 -0 Tt
x<Z w2

Esto significa que no existe el limite de esta funcidn en 2.

Otro ejemplo:

. w ﬁ 8 i ® YI=x 1 LF ~ g
vin (1) = e (F) T 25 = e 2o
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Introduccioén a las derivadas

La derivada permite cuantificar, describir y pronosticar la rapidez de la variacion
en fendmenos de la naturaleza o de la practica. Sin embargo, en el sistema
educativo se han priorizado, en general, procesos de construccion y validacién
formales asi como los aspectos algoritmicos.

Decimos que la funcién f es derivable para « = a si la curva y = f (x)
tiene tangente para = a. En este caso a su pendiente se la llama derivada
de la funcién para @ = a, escribiéndose:

f'la)=m

A la funcion ¢ — ' (x) se le llama funcion derivada.

Ejemplo: hallemos la derivada de la funcién f(x) = 3ren x = 2.

Calculemos

Ty = i M: . 3:1:—6: ) M:
T ,l”fl? r—2 PIH—‘ x— 2 1111;{5 xr—2 k

Asi.es f'(2) =3

Factorizacion de los limites

Significa encontrar sus factores, es decir, aquellos nimeros que multiplicados dan
dicha cantidad. Por ejemplo, factorizar el nUmero 6 significa hallar los niumeros
gue multiplicados entre si dan el 6. Son el 2y el 3, yaque 6 =2 x 3.
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1. Se le llama diferencia de cuadrados al binomio conformado por B UNr

dos términos a los que se les puede sacar raiz cuadrada exacta.

Se tiene el siguiente ejercicio:

) — 81
lim ——
x-+-3 x+ 3
Para comEProbar si es una indeterminacion, reemplazamos -3 en x:

. —81 81 -81 ) By

lim = = Indeterminacion
x-»-3 —3+3 0
Como es una indeterminacion, procedemos a verificar los casos de
factorizacion que podemos usar, en este caso diferencia de cuadrados

perfectos 51mp11ﬁcamos la funcion:
x*—81 (x + 9)(x* —9)
lim =
x-—-3 x+3 x+ 3
x4+ —-3DE+9)
lim
x——3 x+ 3

lirga(x —3)(x* +9)

Una vez simplificada la funcién procedemos a reemplazar x, como el
denominador ya fue simplificado, la indeterminacion ha sido

levantada.

lim (-3 —3)(~3” +9)
X—3—

lim (—6)(9 + 9)

x—=-3

lim — 108

x——23
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