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DERIVADAS
Los limites de una funcion se pueden describir como el valor al que se acerca la

funcién cuando la entrada se acerca arbitrariamente a un cierto punto. Un limite es
un método para determinar como se ve la funcién en un punto particular en funcién
de lo que hace, a medida que se acerca a ese punto. Si tiene una funcién continua,
entonces este limite sera el mismo que el valor real de la funcién en ese punto.

Los limites son cruciales para comprender la continuidad, las derivadas, la
integracion y otros conceptos esenciales en el calculo y el andlisis matemético. La

notacion para expresar los limites es la siguiente:

lim f(x) =L

DERIVACION IMPLICITA

Se refiere al comportamiento de una funcién cuando la variable independiente
(generalmente x) tiende a valores muy grandes o muy pequefios, es decir, cuando

se acerca al infinito o al menos infinito.

Existen dos tipos:

1-. Cuando x— + ©_ Esto describe como se comporta una funcién cuando la
variable x crece sin limite, es decir, cuando se acerca al infinito positivo.

Por ejemplo: limx—»>  1/x =0

2.-Cuando x — =%, Esto describe como se comporta la funcion cuando x tiende
a un valor muy negativo.

Por ejemplo: limx —» = 1/x=0

En algunos casos, el limite puede ser un numero infinito positivo o negativo, o
incluso no existir.



Ejemplos de ejercicios:

Lim

X—p o0 X2 = (00)2 =00
Lim

X —» = X-x=0

DIFERENCIACION LOGARITMICA

Un polinomio tiene factor comun cuando una misma cantidad, ya sea nimero o letra,
se encuentra en todos los términos del polinomio.
Para efectuar el factor comdn hay que tomar en cuenta que con la parte
literal “letras” se toma la que tenga el menor exponente de todas y en la parte
numeérica se saca el Maximo comun Divisor. a(a — ax + x?)

Ejemplo con limites:
Jemp I x? + 2x
im,_,_, —————
T2 x4 2

(—2)* +2(-2) 4-4
-2+2 0

1]
= E indeterminacion

x? 4+ 2x
x+ 2

x(x+2)_ xe+23
x+2 @ 2

=X

Iimx_,_z = =2

DERIVADAS DE ORDEN SUPERIOR

Se le llama diferencia de cuadrados al binomio conformado por dos términos a los
gue se les puede sacar raiz cuadrada exacta.

Se tiene el siguiente  ejercicio: lim x*—81
-3 x4+ 3



Para comprobar si es una indeterminacion, reemplazamos -3 en x:

.~ —-3*-81 81-81 )
lim = = Indeterminacion
x——3 —3 + 3 0

Como es una indeterminaciéon, procedemos a verificar los casos de factorizacion
gue podemos usar, en este caso diferencia de cuadrados perfectos y simplificamos

la funcion:
o x*—-81 (x2+9)[K%*-9
lim =
x—»—3 x + 3 x + 3
x4+ 3)(x—-3)(x%?+9)
lim
x—=—3 X—F3
lin_‘ls(x —3)(x%2+9)

Una vez simplificada la funcién procedemos a reemplazar x, como el denominador
ya fue simplificado, la indeterminacion ha sido levantada.

lim (=3 —3)(=3%2+9)

x—-3
lim (—6)(9 +9)
x——3
lim — 108
x—=—3
Otros ejemplos:
Lim _ — —
< 3 X2+9 =(X3) (X+3) =X+3=6
X'3 }ﬁ/
Lim X5 = X5 =1

X—>5 yo_ o5 (X-5) (X+5) 10



RAZON DE CAMBIO

El limite de la funcién raiz cuadrada en un punto es igual a la imagen de la funcion

en ese punto, siempre que alli esté definida.

Limx—a Vx=vya
Ejemplos:
tim \/ X2+3x+9 =
N (5)?+3(5) +9
V25+15+9
Va9
=7

Lim
X »4 N/ X2+8x+16

(4)>+8 (4) + 16
\/16+32+9

V' 64
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