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LIMITES Y FUNCIONES

Limite y continuidad de funciones

Los limites describen el comportamiento de una funcidn
conforme nos acercamos a cierto valor de entrada, sin
importar el valor de salida de la funcion. La continuidad
requiere que el comportamiento de una funcion alrededor
de un punto sea igual al valor de la funcién en ese punto.
Para calcular limites de funciones, se pueden usar sus
propiedades y manipulaciones algebraicas, y se pueden
calcular limites infinitos y al infinito. La continuidad de una
funcidon se puede conocer tanto en un punto como en un
intervalo.

Calculo del limite de una funcidon

El limite de una funcion es un concepto que nos permite
estudiar el comportamiento de una funcién cuando la
variable se acerca a un valor determinado o al infinito.
El limite de una funcién no depende del valor de la funcion
en ese punto, sino de los valores cercanos. Por ejemplo, la
funcion f(x) = x/x tiene limite | cuando x tiende a 0, aunque
f(0) no esta definida. Para calcular el limite de una
funcion se pueden wusar diferentes métodos, como
simplificar, factorizar, racionalizar. El limite de una
funcion puede existir o no, y puede ser un numero real,
infinito o indeterminado. Cuando el Iimite existe, se dice
que la funcion es continua en ese punto.

A

continua en z=i??

es_/(:)=

-1

. it-1 o o
1) j(: ): =—=indeterminacion
 i-i 0

ii)
im (/2)= tim

z—1i

-4 ’ :
— _11111‘(/(:)):-4-1

.
7—>3

a L W S(xen¥)- £0O - A
FON2 pyve —— fio ﬁ>

Py W Fibew - (K

ax-o A
9\(x\=b\x"" {xeox - I O+ (X
-0 ! —
AX
‘xu»( + {x

\ e X% AX =X
102 S0 /Y
Lim Pap lim -
- = AX20  {xeox *

£'60=



https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1
https://www.bing.com/ck/a?!&&p=0b5f5399f634f79dJmltdHM9MTcxMzQ4NDgwMCZpZ3VpZD0xMWY2NTQ0Yi1hZWU5LTY4NjEtMTAxOS00Nzk4YWYwNzY5YWQmaW5zaWQ9NTg3MA&ptn=3&ver=2&hsh=3&fclid=11f6544b-aee9-6861-1019-4798af0769ad&psq=Limite+y+continuidad+de+funciones&u=a1aHR0cHM6Ly9lcy5raGFuYWNhZGVteS5vcmcvbWF0aC9kaWZmZXJlbnRpYWwtY2FsY3VsdXMvZGMtbGltaXRz&ntb=1

Continuidad de funciones

En palabras sencillas, una funcién se considera continua en un punto (x_0) si el limite en
ese punto es igual al valor de la funciéon en (x_0). Ahora, profundicemos un poco mas:

Definicion de continuidad en un punto:

4+ Decimos que una funcién (f(x)) es continua en (x=a) cuando se cumplen las
siguientes condiciones:

4+ La funcion esta definida en (x=a): (f(a)) existe.

4+ Existe el limite de (f(x)) cuando (x) tiende a (a), y este limite es finito: (\lim_{{x \to a}}
f(x) \in \mathbb{R}).

4+ Los limites laterales coinciden: (\lim_{{x \to a*-}} f(x) = \lim_{{x \to a*+}} f(x)).

4+ Finalmente, el valor de la funcién en (x=a) coincide con el limite: (f(a) = \lim_{{x \to

a}} f(x)).
Definicion formal de continuidad en un punto:

4+ Formalmente, decimos que una funcion (f(x)) es continua en (a) cuando, para
cualquier valor de (\varepsilon > 0), podemos encontrar un valor de (\delta > 0) tal
que si (Jx - a] <\delta), entonces (|f(x) - f(a)| < \varepsilon).

Donde:

(\varepsilon): Define el entorno de (f(a)) en el eje (y).

(\delta): Define el entorno de (a) en el eje (x).
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