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2.2. Variable aleatoria.
es una función que asigna un valor, usualmente numérico, al resultado

de un experimento aleatorio. Por ejemplo, los posibles resultados de

tirar un dado dos veces: (1, 1), (1, 2).

Los valores posibles de una variable aleatoria pueden representar los

posibles resultados de un experimento aún no realizado, o los posibles

valores de una cantidad cuyo valor actualmente existente es incierto

una variable aleatoria puede tomarse como una cantidad cuyo valor no

es fijo pero puede tomar diferente valores; una distribución de

probabilidad se usa para describir la probabilidad de que se den los

diferentes valores.

2.2.1. Concepto de variable aleatoria. 

Probabilidad inducida. 

Se denomina variable aleatoria (o estocástica) a la función que adjudica

eventos posibles a números reales (cifras), cuyos valores se miden en

experimentos de tipo aleatorio. Estos valores posibles representan los

resultados de experimentos que todavía no se llevaron a cabo o

cantidades inciertas.

Definiremos una variable aleatoria como una aplicación de Ω en el

conjunto de números reales, s decir, para todo número real x, el

conjunto de resultados elementales tales que la variable aleatoria toma

sobre ellos valores inferiores o iguales a x ha de ser un suceso sobre el

cual podamos definir una probabilidad.

Dicha propiedad recibe el nombre de medibilidad y por tanto podríamos

decir que una variable aleatoria es una función medible de Ω en los

reales.

La expresión anterior se leería de la manera siguiente: La probabilidad

de que la variable aleatoria tome valores inferiores o iguales a x es igual

a la probabilidad del suceso formado por el conjunto de resultados

elementales sobre los que el valor de la variable es menor o igual que x.

2.2.2. Función de distribución

En la teoría de la probabilidad y en estadística, la Función de

Distribución Acumulada (FDA, designada también a veces simplemente

como FD) o función de probabilidad acumulada asociada a una variable

aleatoria real: X (mayúscula) sujeta a cierta ley de distribución de

probabilidad, es una función matemática de la variable real: x

(minúscula); que describe la probabilidad de que X tenga un valor menor

o igual que x

Intuitivamente, asumiendo la función f como la ley de distribución de

probabilidad, la FDA sería la función con la recta real como dominio, con

imagen del área hasta aquí de la función f, siendo aquí el valor x para la

variable aleatoria real X

El concepto de FDA puede generalizarse para modelar variables

aleatorias multivariantes.

2.2.3. Variables aleatorias discretas y 

continuas. 

Se denomina variable aleatoria discreta aquella que sólo puede tomar

un número finito de valores dentro de un intervalo. Por ejemplo, el

número de componentes de una manada de lobos, puede ser 4 ó 5 ó 6

individuos, pero nunca 5,75 ó 5,87.

Toda variable aleatoria discreta tiene asociada una función de

probabilidad, que, a cada valor, le marca la probabilidad de que la

variable tome dicho valor.

Una variable aleatoria continua es una función X que asigna a cada resultado posible de un

experimento un número real. Si X puede asumir cualquier valor en algún intervalo I (el intervalo

puede ser acotado o desacotado), se llama una variable aleatoria continua. Si puede asumir solo

varios valores distintos, se llama una variable aleatoria discreta.

Dentro de las variables aleatorias continuas tenemos las variables aleatorias absolutamente

continuas. Una variable aleatoria con distribución absolutamente continua, por extensión, se

clasifica como variable aleatoria absolutamente continua.

2.3. Características de una variable.   
Las variables como entidades empíricas del problema de investigación

presentan un conjunto de características significativas tales como:

* Están contenidas esencialmente en el título, el problema, el objetivo y las respectivas hipótesis de la 

investigación. En virtud de ello es que no se puede agregar nuevas variables de las que ya existen en los 

ítems mencionados. 

* Son aspectos que cambian o adoptan distintos valores. Esto significa que las variables al ser medidas y 

observadas expresan diferencias entre los rasgos, cualidades y atributos de las unidades de análisis. 

* Son enunciados que expresan rasgos característicos de los problemas medibles empíricamente. Estas 

variables en la práctica social pueden ser medidas y observadas con instrumentos convencionales, en mérito 

de que contienen rasgos, propiedades y cualidades. 

* Son susceptibles de descomposición empírica. Dicho de otro término, que las variables pueden 

desagregarse en indicadores, índices, subíndices e ítems. 

2.3.1. Esperanza de una variable 

aleatoria. 

En estadística la esperanza matemática (también llamada esperanza,

valor esperado, media poblacional o media) de una variable aleatoria, es

el número que formaliza la idea de valor medio de un fenómeno

aleatorio.

Cuando la variable aleatoria es discreta, la esperanza es igual a la suma

de la probabilidad de cada posible suceso aleatorio multiplicado por el

valor de dicho suceso. Por lo tanto, representa la cantidad media que se

"espera" como resultado de un experimento aleatorio cuando la

probabilidad de cada suceso se mantiene constante y el experimento se

repite un elevado número de veces.

La esperanza matemática de una variable aleatoria es una característica

numérica que proporciona una idea de la localización de la variable

aleatoria sobre la recta real. Decimos que es un parámetro de

centralización o de localización.

Su interpretación intuitiva o significado se corresponde con el valor 

medio teórico de los posibles valores que pueda tomar la variable 

aleatoria, o también con el centro de gravedad de los valores de la 

variable supuesto que cada valor tuviera una masa proporcional a la 

función de densidad en ellos.

2.3.2. Momentos de una variable 

aleatoria

Cuando la distribución de probabilidad de una variable

aleatoria no es conocida, diversas características de ella

pueden proporcionar una descripción general de la misma.

Entre las distintas características de una distribución ocupan un

importante lugar los momentos, entre los que cabe destacar los

diferentes tipos que definimos a continuación:

*Momentos no centrados

*Momentos centrados en media

Los momentos centrados se calculan, como los no centrados, teniendo

en cuenta la definición de esperanza de una función de una variable

aleatoria

2.3.4. Funciones asociadas a una 

variable aleatoria.

Una función que asocia un número real, perfectamente definido, a cada

punto muestral. A veces las variables aleatorias (v.a.) están ya implícitas

en los puntos muéstrales.

Las funciones de densidad discreta y continua tienen, por tanto, un

significado análogo, ambas son las funciones que acumuladas (en

forma de sumatorio en el caso discreto o en forma de integral en el

caso continuo) dan como resultado la función de distribución.

La diferencia entre ambas, sin embargo, es notable.

La función de densidad discreta toma valores positivos únicamente en los puntos del

recorrido y se interpreta como la probabilidad de la que la variable tome ese valor f(x) = P(X

= x). La función de densidad continua toma valores en el conjunto de números reales y no

se interpreta como una probabilidad. No está acotada por 1, puede tomar cualquier valor

positivo. Es más, en una variable continua se cumple que probabilidades definidas sobre

puntos concretos siempre son nulas.
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